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臺中市立臺中第一高級中等學校 106學年度高三校內複習考試 

 數學考科解析  考試日期：106年 09月 11~12日 
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第壹部分：選擇題 

一、單選題 

 1. ( ) log (2.5 )=
n

f n n  

log(2.5) log( ) log(2.5)
( ) 1 1

log( ) log( )

+
⇒ = = + >

n
f n

n n
 

又因為 n為大於 1的正整數，所以 log( )n 愈小， 

可得 ( )f n 愈大，故選(1) 

 2. 因為 = ⋅

y

x

b r
σ

σ

又斜率 0<b ， x資料皆相同， 

所以
x

μ 、
x

σ 皆相同而且選項中的
y

μ 也皆相同 

因此
y

σ 愈大，相關係數 r也愈大故選(5) 

 3. 兩球號碼之乘積為 4的倍數的機率為 
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所以 3 2

2

2 3 36
=C ( ) ( )= =0.288

5 5 125
，故選(1) 

 4. 令 2 2 2 2, ( ) 2= = ⇒ = + − = −b ar c ar d ar ar ar ar ar  

 32a d+ =
2(1 2 r) 32⇒ + − =a r  
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2( ) 24a r r⇒ + =  

 

2

2

1 2 4

3

r r

r

r r

+ −
= ⇒ =

+

3，
1

2
（不合） 

       ( , , , ) (2,6,18,30)a b c d⇒ = ，故選(1) 

 5. 設利率 r  

甲方案： 7 8 93(1 ) 2(1 ) (1 )r r r+ + + + +  

乙方案： 7 8 9(1 ) 2(1 ) 3(1 )r r r+ + + + +  

丙方案： 7 8 92(1 ) 2(1 ) 2(1 )r r r+ + + + +  

丁方案： 6 7 8 92(1 ) 2(1 ) (1 ) (1 )r r r r+ + + + + + +  

戊方案： 6 7 8 9(1 ) (1 ) 2(1 ) 2(1 )r r r r+ + + + + + +  

明顯的，乙，丙方案均會大於甲方案 

甲方案減丁方案 8 7 6(1 ) (1 ) 2(1 ) 0r r r= + + + − + >  

戊方案減丁方案 9 8 7 6(1 ) (1 ) (1 ) (1 ) 0r r r r= + + + − + − + >  

故選(4) 

 

二、多選題 

 6. 2 100( ) ( 2 )= −f x x x
100

2( 1) 1x⎡ ⎤= − −⎣ ⎦  

100 100 2 99 100 4 98

1 2
( 1) ( 1) ( 1) ( 1) ( 1) ...C x C x= − + − − + − − +  

 

100 200 0

100
( 1) ( 1)C x+ − −  

100( 1) 3f − = ，故選(1)(2)(4)(5) 

 7. 第二次取到紅球之機率等於第一次取到紅球機率
2

3
 

第三次取到白球之機率等於第一次取到白球機率
1

3
 

白球先取完的機率等於紅球在最後一球機率等於第一次取到

紅球機率
2

3
 

紅球先取完的機率等於白球在最後一球機率等於第一次取到

白球機率
1

3
 

第四次時，取到第二個白球之機率 
3

1
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=
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故選(1)(2) 

 8. (1)123123與 021021的距離為 4 

  因為第 1、3、4、6的位置不同數字 

  所以距離為 4 

(2)231023與 222222的距離為 2 

  因為第 2、3、4、6的位置不同數字 

  所以距離為 4 

(3)與 231023的距離為 1的四元字串有 6

5
3 18× =C 個 

(4)與 231023的距離為 2的四元字串有 6 2

4
3 135× =C 個 

(5)所有四元字串與 231023的距離總和為 5
6 4 3× × = 18432 

  先算與第 1個位置不同的數字有 5
4 3× ，共有 6個位置 

  故選(1)(4) 

 9. ( ) ( 105)( 106) ( 106)( 107)= − − + − −f x a x x b x x  

   ( 105)( 107)+ − −c x x  

(105) 2⇒ =f b、 (106) = −f c 、 (107) 2=f a  

(108) (3)(2) (2)(1) (3)(1) 6 2 3⇒ = + + = + +f a b c a b c  
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31 (108) 21f⇒ − ≤ ≤  

故選(1)(2)(4)(5) 

10. 已知正整數數列 < >
n
a 滿足
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,
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n n n
n N a a a  

設
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,= =a u a v（ u、 v為正整數） 
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2
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9
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10
a  

11
a  

 

13 21+u v  21 34+u v  34 55+u v   

(1) 1=u 且 1=v  

  ⇒
10

21 34 55= + =a  

(2) 1=u 且 3=v  

  ⇒
10

21 1 34 3 123= × + × =a  

(3)
11

157=a 34 55 157⇒ + =u v  

  又 u、 v為正整數 

  1 , 3⇒ = =v u ，即
1

3=a  

(4)
10 5

11=a a  

  21 34 11(2 3 )⇒ + = +u v u v  

  ⇒ =v u即
2 1
=a a  
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(5)
p

a 、
q
a 、

r
a 為等差數列（公差為正） 

  ⇒ 2
q r q p
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a a a a a a a a a
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= − = − = − + =  

  ⇒ 2p q= −  

  所以 2 ( 2) ( 1) 2 1p r q q q q+ − = − + + − = −  

故選(2)(3)(4) 

11. 
4
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(2 8)(( ) )(( ) 3 ) 0
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(a)當
1

4
<a 時   

 

(b)當
1

4
=a 時   

 

(c)當
1

3
4
< <a 時  

 
 

(d)當 3=a 時  

 
 

(e)當 3>a 時   

由這 5個圖可知，故選(1)(3) 

 

第貳部分：選填題 

A. 4 2( ) 2 3 1= − + −f x x x x  

  
4 3 2( 2) 8( 2) 22( 2) 27( 2) 13x x x x= − + − + − + − +  

4 3 2(2 2) ( 2) 8( 2) 22( 2) 27( 2) 13f − = − + − + − + − +  

     61 43 2= −  

61 43 18a b+ = − =  

B. 
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C. 數列
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又因為
1 106

1⋅ =a a 可得 

2 105 3 104 104 3 105 2 106 1
...... 1⋅ = ⋅ = = ⋅ = ⋅ = ⋅ =a a a a a a a a a a  

所以
1 106

( ) ( ) 3+ =f a f a 、
2 105

( ) ( ) 3+ =f a f a 、……、 

105 2
( ) ( ) 3+ =f a f a 、

106 1
( ) ( ) 3+ =f a f a  

因此
106

1

106 3
( ) 159

2
=

×
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D. 早上 4點時測量其體溫為 13℃，經 2小時候其體溫已降為 

11℃ 

2 21 1 1
11 10 (13 10)( ) ( )

2 2 3
⇒ − = − ⇒ =

k k  

設截至早上 4點為止，流浪漢已死亡 t 小時 

1 1 1
13 10 (37 10)( ) ( )

2 2 9
⇒ − = − ⇒ =

kt kt  

∴ 4=t  

E. 不相鄰的機率 1= −相鄰的機率
6 3 2! 17

1 0.85
16 15 20

× ×

= − = =

×

 

F. 
3 3( ) 7=0 =7= − ⇒f α α α ，同理 3=7β ， 3

=7γ  

由根與係數關係可得 + + =0α β γ  

( ) ( ) ( )+ +g g gα β γ 7 7 7 3 3 3= + + − − − = 12 

G. 令矩形平行梯形高的邊長為 y，平行上下底的邊長為 x  

⇒
22

: 12 : 6 22
2

x

y x y
−

= ⇒ + =  

由算幾不等式可得 121
2

+
≥ ⇒ ≤

x y
xy xy  

故所求最大面積為 121，此時內接矩形為正方形，邊長為 11 

H. 全部 1000人平均
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491600 5782500
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1 1
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a a 或  

又
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13 12 12 11 11 10 3 2 2 1
( ) ( ) ( ) ...... ( ) ( )= − + − + − + + − + −a a a a a a a a a a  

設
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−

k k
a a 共有 x個 1因此有 (12 )− x 個 1−  

6 1 ( 1) (12 ) 9⇒ = ⋅ + − ⋅ − ⇒ =x x x  

因此數列共有
12!
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